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Argomenti trattati :

Dominio naturale; funzioni pari e dispari; grafici di funzioni elementari e operazioni su di
essi. Massimi e minimi (assoluti e relativi). Limiti elementari e forme di indecisione; limiti
notevoli. Asintoti (orizzontali e verticali).

1 Dominio, segno e simmetrie di una funzione

1. Determinare il dominio naturale delle seguenti funzioni:

(a) f(x) = 5 + 6x− x4 (b) f(x) =
x+ 8

2x3 − 18x2
(c) f(x) =

√
1− 2x

x2 − 1

(d) f(x) =

√
e3x − 2

e3x + 1
(e) f(x) =

√
ln2 x+ 2 lnx− 3 (f) f(x) =

1

log(
√
4− x2)

(f) f(x) =
ln(x2 − 4)√

x+ 2
(g) f(x) =

e
2x
x+1

lnx− 1
(h) f(x) = 2−

√
e2x2 − 4

2. Dopo averne individuato il dominio, studiare il segno delle seguenti funzioni:

(a) f(x) = (x2 − 1)(3x+ 2) (b) f(x) =
x− 2

x3 − x2
(c) f(x) =

e2x + 1

2x+ 3

(d) f(x) =
√
ln(x− 1) + 1 (e) f(x) = 3

√
e2x − 3ex + 2 (f) f(x) =

√
x− 1

e5x+6

3. Dare la definizione di funzione pari e di funzione dispari.

4. Dire se le seguenti funzioni sono pari, dispari o né pari né dispari:

(a) f(x) = 2x2 − x4 (b) f(x) =
2x3

2x2 + 3ex4 (c) f(x) =

√
1− x2

x

(d) f(x) = |x|(x2 + 1) (e) f(x) =
sinx

1 + cosx
(f) f(x) =

1

lnx

2 Trasformazioni di grafici

1. Partendo dai grafici fondamentali e usando il metodo delle trasformazioni, disegnare i grafici
qualitativi delle seguenti funzioni. Inoltre, indicarne l’insieme immagine e gli eventuali
massimi e minimi, specificando se sono assoluti o relativi.

(a) f(x) = 1 + x2 (b) f(x) = (x+ 1)2 (c) f(x) =
√
x− 3 + 1

(d) f(x) = 2− 3
√
x (e) f(x) = e−x − 2 (f) f(x) = | lnx− 1|

(g) f(x) = ||x+ 1| − 1| (h) f(x) = 2 sin |x| (i) f(x) = | cos 2x|

(l) f(x) = |1− ex| (m) f(x) = |1− x2| − 1 (n) f(x) = ln |x|
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3 Limiti e asintoti

1. Dare la definizione di
lim
x→x0

f(x) = −∞

2. Fornire un esempio di funzione f tale che

lim
x→2

f(x) = −∞

3. Calcolare i seguenti limiti di funzioni:

(a) lim
x→+∞

(1− x3 + 4x5) (b) lim
x→−∞

2x3 +
√

|x| − 1

4x− 5x4
(c) lim

x→+∞

2x3 − 3

5x+ 3x2

(d) lim
x→−∞

x3 + 3x+ ex

3x− 2x3
(e) lim

x→3

2x2 − 18

x2 − 5x+ 6
(f) lim

x→1+

x2 − 1

x3 − x2 + x− 1

(g) lim
x→1

x− 1√
x− 1

(h) lim
x→−2

x3 + 8

4− x2
(i) lim

x→−∞

1− e−x2

3
√
x+ 1

4. Calcolare i seguenti limiti di funzioni:

(a) lim
x→0

2 tanx

3x
(b) lim

x→0

sin(4x2)

e−3x2 − 1
(c) lim

x→0

sin 4x+ sin 5x

2x

(d) lim
x→0

ln(1− 3x)

2x+ x2
(e) lim

x→0

e3x
2 − 1

x sin(2x)
(f) lim

x→0+

1− cos 2x

3x2

(g) lim
x→+∞

sin e−x2

1− e−x2 (h) lim
x→+∞

√
x sin

1

x
(i) lim

x→0+

√
x sin

1

x

(l) lim
x→+∞

(
1 +

3

x

)4x

(m) lim
x→1

lnx

ex − e
(n) lim

x→0

1− cos 2x

ln2(1 + 3x)

5. Determinare le equazioni degli asintoti delle seguenti funzioni:

(a) f(x) =
x2 + 5x

x2 − 4
(b) f(x) = e−x2 (c) f(x) =

lnx+ 2

x2 − 1

(d) f(x) =
x− 2

x2 − x
(e) f(x) =

1

x2
+ 2 (f) f(x) =

e−x

x− 1
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